
综合提高实战练习题（一）

1  下列结论中错误的是 （ ）
(A) 设 lim

n→∞
an = a > 1,则存在M > 1,当 n充分大时， an > M;

(B)  设 a = lim
n→∞

an < lim
n→∞

bn = b,则当 n充分大时， an < bn ;

(C) 设 M ≤ an ≤ N(n = 1,2, . . . . ),若 lim
n→∞

an = a,则，M ≤ a ≤ N ;

(D) 若 lim
n→∞

an = a ≠ 0,则当 n充分大时， an > a −
1

n

2. 设{𝑎𝑛},{b𝑛},{c𝑛}均为非负数列，
lim
𝑛→∞

an = 0, lim
𝑛→∞

bn = 1, lim
𝑛→∞

cn = ∞; 则必有：(  )

A.  an < bn 对任意 n 成立； B.  bn < cn 对任意 n 成立；
C.  极限 lim an

𝑛→∞
cn 不存在； D.  极限 lim bn

𝑛→∞
cn 不存在；

3 设数列 {an}与 {bn}满足 lim
n→∞

an bn = 0,则正确的结论是（ ）

(A) 若 {an}发散， {bn}也发散； (B)若{an}无界，则 {bn}也无界；

(C) 若 {an} 有界， 则 {bn} 必为无穷小； (D) 若
1

an
为无穷小，则 bn必为无穷小；

经
纬

考
研

www.jingweimath.com



4, 求极限 lim
x→0+

xx−1

lnx.ln(1−x)
= ( )

5, 求极限 lim
x→0

(1+ax2)sinx−1

x3
= 6 ,问 a =?

6, , lim
n→∞

1

n2
[ln

1

n
+ 2ln

2

n
+. . . (n − 1)ln

n−1

n
] = ( )

7, 求极限： lim
x→0

(cos2x + 2xsinx)x
−4

8, 求极限 lim
x→0

0׬
x
[x2−3sin(x−t)2]dt

(ex−1)(1−cosx)3

9, 求极限 lim
x→∞

[x2ln(1 +
1

x
) − x]

10, 求 y = (2x − 1)e
1

x 的渐近线

11, 设函数 f (x) = x + a ln(1+ x) + bx sin x ， g(x) = kx3

若 f (x) 与 g(x) 在 x → 0 时是等价无穷小，求a, b，k 的值？
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12. 若极限 lim
x→0

sinx

ex−a
cosx − b = 5,则 a = ___ ,b = ___

13. 已知函数 f(x) 满足lim
x→0

1+f x sin2x−1

e3x−1
= 2, 则 lim

x→0
f x =−−−−

14, 当 x → 0+时，比较下列无穷小量的大小：

a(x) = 0׬
x
cost2dt , b(x) = 0׬

x2
tan tdt, c(x) 0׬=

x
sint3dt

当x → 0+时，下列无穷小量中最高阶次是 （ ）

(A) 0׬
x
(et

2
− 1)dt (B) 0׬

x
ln(1+)dt (C) 0׬

sinx
sint2dt (𝐃) 0׬

1−cosx
sin3tdt

15当x → 0+时，下列无穷小量中最高阶次是 （ ）

(A) 0׬
x
(et

2
− 1)dt (B) 0׬

x
ln(1+)dt (C) 0׬

sinx
sint2dt (𝐃) 0׬

1−cosx
sin3tdt
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16 设 f(x) =
e
1
x−1

e
1
x+1

, 则 x=0 是 f(x)的 第几类间断点？

17, 设函数 f(x) =
ln|x|

x2−1
e

1

x−2 ， 问函数有几个间断点以及其类型？

18 设f(x)在 [0,1]上连续，非负，且f(0) = f(1) = 0,求证，存在 §Є[0,1]，使得

f(§+a)=f(a), 其中 0<a<1.

19：若f’(x)在有限区间 I 上有界，则f(x)在 I 上也有界；(导数有界则函数有界）

20 函数 f (x) 在 x = 1处可导的充分必要条件是( )？

A   lim
h→0

f(1+h）−f(1−h)

h
存在； B  lim

h→0

f(1+ln(1+2h2）−f(1)

eh
2
−1

存在

C lim
h→0

f(2−cosh）−f(1)

h
存在 ； D lim

h→0

f(eh）−f(1)

h
存在

21. f(x) = ൝x
2(1 + sin

1

x
) x ≠ 0

0 x = 0
问 (a) f(x) 在0 点是否连续？ (b) 是否可导？
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22 函数 f(x)= sin(x-2)sin(x-4)|(x − 1)(x − 2)2(x − 3)3(x − 4)4|不可导点的个数？

23  已知f x 连续

且 lim
x→0

f(x)

x
= 1, g(x) = 0׬

1
f(xt)dt,求证 g’(x) 在x = 0连续

24, 设函数在区间[-2,2]上可导，且f’(x) > f(x) > 0, 则 （ ）

A 
f(−2)

f(−1)
> 1 ; B

f(0)

f(−1)
> e ; C

f(1)

f(−1)
< e2 ; D

f(2)

f(−1)
< e3

25 :函数f(x)在[a, +∞)内连续, lim
x→+∞

f(x)存在，证明f(x)在[a, +∞)有界

26. 求极限： lim
n→∞

(
n

n2+1
+

n

n2+2
+⋯+

n

n2+n
)

27 求极限 lim
n→∞

[
sin

π

n

n+1
+

sin
2π

n

n+
1

2

+. . . +
sin

nπ

n

n+
1

n

]  

28 设 x1 > 0, xn+1 =
xn

2
+

1

xn
; 验证数列 {xn}是否有极限，并求 lim

n→∞
xn

经
纬

考
研

www.jingweimath.com



29 设 x1 > 0，xn+1 = 3 +
4

xn
， 验证数列{xn}极限是否存在，并求之。

30 设 𝑥1 = 6, 𝑥𝑛 = 6 + 6 + 6+. . . . 6 , 数列{𝑥𝑛} 是否有极限？并求其极限。

31 设 An =
n

n2+12
+

n

n2+22
+⋯+

n

n2+n2
; 求 lim

n→∞
n (

π

4
−An)
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